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1. DATOS BASICOS DEL TFG:

Titulo: La correspondencia de Dold-Kan
Descripcion general (resumen y metodologia):

RESUMEN: El objetivo de este trabajo es presentar una demostracién detallada del Teorema de
Dold-Kan. Este teorema establece una equivalencia entre las categorias de grupos abelianos
simpliciales y la categoria de complejos de cadenas positivos. El Teorema de Dold-Kan fue
presentado por A. Dold y D. Kan en 1958 en articulos separados ([2], [4]).

Comenzaremos introduciéndonos en el lenguaje simplicial: Comenzaremos asi con la nocién de
objeto simplicial en una categoria centrdndonos después en el casos de conjuntos simpliciales
(cuya importancia fundamental reside en que proporciona un modelo puramente algebraico para la
teoria de homotopia de los CW-complejos, aunque no probaremos este hecho en este trabajo) y de
grupos simpliciales.

Seguidamente nos ocuparemos de hacer un breve repaso de complejos de cadena, complejos de
cadena positivos, grupos de homologia y homotopia de cadenas.

Estaremos ya en condiciones de poder abordar el teorema que da titulo al trabajo. Asociaremos a
todo grupo abeliano simplicial dos complejos de cadenas, a saber, su complejo de Moore y su
complejo normalizado, que demostraremos que son homotépicamente equivalentes. Ademas estas
construcciones definen funtores N,M :sAB ® CC desde la categoria de grupos abelianos
simpliciales a la de complejos de cadena de grupos abelianos. La equivalencia de Dold-Kan puede
establecerse usando cualquiera de esto dos funtores. Nosotros optaremos por la mas clésica y
consideraremos el funtor complejo de Moore para demostrar la equivalencia. Para ello
construiremos el que serd funtor cuasi-inverso al funtor complejo de Moore, G:CC ®sSAB y
demostraremos la existencia de isomorfismos naturales F:GN ® 1sAB y Y:1CC ® NG. Nos
ocuparemos finalmente de aplicar este teorema en la construccién de espacios de Eilenberg-
MacLane.

En forma de apéndice expondremos los conceptos y resultados basicos de teoria de categorias que
necesitaremos en este trabajo.

METODOLOGIA:

e Busqueda de la bibliografia recomendada.

Estudio de los resultados y conceptos preliminares sobre teoria de categorias y &lgebra
simplicial necesarios.

e Estudio tutorizado de los resultados a desarrollar.

e Verificacidn de los objetivos propuestos.

e Edicién del trabajo realizado para su presentacién

Tipologia: Estudio de casos, tedricos o préacticos, relacionados con la tematica del Grado.

Objetivos planteados:

Objetivos matematicos planteados

Conjuntos simpliciales. Objetos simpliciales en categorias; Homologia.

Complejos de cadena de grupos abelianos. Homologia y homotopia




Grupos abelianos simpliciales. El funtor complejo de Moore y su cuasi-inverso. Teorema de Dold-Kan
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